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EXAMENN® O1

Exercice 04(03PTS)

Soit (u,) une suite de nombres réels. Dire si les affirmations suivantes sont vraies ou fausses avec la
justification
1) Siu, >0, etsila série },, u,converge, alors (u, )est décroissante a partir d'un certain rang.
2) Soitfune fonction définie surR*, positive et décroissante, telle que lim,_, ., f (t) = 0.

Soit u,,= f (n)pour tout n N, alors
+o0

f)dx = Z U,
1 i=1
3) Si une suite de fonctionsf; (x) intégrable, convergeant uniformément vers fsur [a; blalors f est
intégrable sur [a; b]let

+o0

b b
ffn (x)dx - ff (x)dx quandn — +oo.

Exercice 02(05PTS)

1- Pour chacune des séries numériques suivantes dire si elle est absolument convergente,convergente ou
divergente:
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2- « Montrer que la série

Z =nr
converge.
n=>1 \/'T_l 8

*Démontrer que :

N G L (—1)n+0(1

Va+ (D" n n nvn nvn

Z Gk
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aveco|—=] — 0 quandn — oo.
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Etudier la convergence de la série
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Exercice 03[(O3PTS)

Calculer les sommes des séries suivantes apres avoir vérifié leur convergence.
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Exercice 04(05PTS)

Pour toutn € N et tout réel x > 0, on pose

L

1- Montrer que la série de fonctions}.,,s f, (x)converge simplement sur]0,+oo[.
On posera

flx) = frx), Vx>0

n=0
2- Soitunréel a > 0. Montrer que la série de fonctions}.,, f,, (x)converge normalementsur [a, +oo].
3- Montrer que f est une fonction continue sur ]0, +oo[.
4- Montrer que f est derivable sur]0,4oo].
5- Soitunréelx €]1/2,1] et soit g, (x) = x*f,(x). Montrer que la série de fonctions}.,, g,,converge
normalement sur [0,+ oo.
6- En déduire que
f(x) = o(x™),quand x - 07.

Exercice 05(04PTS)

Déterminer les domaines de convergence des séries entieres suivantes:
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